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Лекция 8


	Основная задача линейного программирования. Исследование ее част-


ных случаев.  Модифицированный вариант жордановых исключений.


Постановка основной задачи линейного программирования (ОЗЛП)


	Основной задачей линейного программирования - сокращенно ОЗЛП - на-


зывается задача отыскания максимума функции


�EMBED Equation.3���


при ограничениях


	�EMBED Equation.3���.


Здесь �EMBED Equation.3��� - переменные (аргументы), а �EMBED Equation.3���, -


константы. Функцию �EMBED Equation.3��� в этой ситуации называют целевой.


Экстремальные задачи, сводящиеся к ОЗЛП заменой переменных


	Простейший случай экстремальной задачи, который сводится к ОЗЛП,


выглядит точно так же, как задача из п.1, но только вместо максимума требу-


ется найти минимум. Очевидно, в этом случае достаточно у целевой функции


поменять знак, найти, решая ОЗЛП, максимум этой измененной фукнкции, а


затем поменять знак у найденного максимума - полученное число будет иско-мым минимумом.


	Не менее простым является случай экстремальной задачи, которая выгля-дит так же, как ОЗЛП из п.1, но одно или несколько ограничений выглядят так:


 �EMBED Equation.3���


для некоторых �EMBED Equation.3���. В этом случае такие ограничения домножаются на -1 и, есте-


ственно, знак «больше или равно» заменяется на знак «меньше или равно».


	Наконец, третьим случаем экстремальной задачи, которая сводится к ОЗЛП, является случай, когда некоторые ограничения выглядят как точные равенства:


�EMBED Equation.3���


при некоторых �EMBED Equation.3���. В такой ситуации каждое такое равенство заменяется на пару неравенств:


�EMBED Equation.3��� и �EMBED Equation.3���,


одновременное выполнение которых и является заданным равенством.


Линейная замена переменных и ее использование в исследовании


основной задачи линейного программирования


	Идея метода, которым традиционно решается ОЗЛП, состоит в том, чтобы


переменные � EMBED Equation.3  ���, через которые выражена вся исходная информация в задаче, выразить через другие переменные � EMBED Equation.3  ��� с помощью специально подобранных равенств	


�EMBED Equation.3��� 


так, чтобы в результате формулировка ОЗЛП стала очень простой и ответ ока-


зался очевидным (используемые здесь символы � EMBED Equation.3  ��� никак не связаны с симво-лами из формулировки ОЗЛП). Мы уже рассматривали в Лекции 1 один вариант работы с равенствами типа (8.3.1), которые в математике называются линейной заменой переменных - это жордановы исключения; в п.4 ниже рассматривается


еще один вариант работы с равенствами типа (8.3.1).


Модифицированный вариант жордановых исключений как способ


организации линейной замены переменных


	Из Лекции 1 известен очень удобный способ организации вычислений, которые производятся при выражении переменных  �EMBED Equation.3��� через переменные �EMBED Equation.3��� на основе равенств (8.3.1): он называется жордановыми исключениями.


А сейчас мы введем еще один тип жордановых исключений, которые назы- 


ваются модифицированными жордановыми иисключениями. Рассмотрим систе-му равенств, аналогичную системе (8.3.1), но с измененными знаками:


(8.4.1)                    �EMBED Equation.3���.


Зашифруем эту систему равенств с помощью таблицы:
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Вновь предположим, что �EMBED Equation.3��� и выразим из равенства


�EMBED Equation.3���


переменную �EMBED Equation.3��� через переменные �EMBED Equation.3���:


�EMBED Equation.3���.


Если теперь подставить (8.4.2) во все равенства (8.4.1), кроме i-го, а i-е ра-


венство заменить на (8.4.2), то получится новая система равенств, в которой


переменные �EMBED Equation.3��� и �EMBED Equation.3��� поменялись ролями. Запишем соответствующую таблицу:
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и выразим коэффициенты �EMBED Equation.3��� через коэффициенты �EMBED Equation.3���.





�EMBED Equation.3���





Описанное действие и называется модифицированным жордановым ис-


ключением с разрешающим элементом �EMBED Equation.3���. Мы в дальнейшем для этого исклю-чения будем использовать сокращенную запись МЖИ, а для простого исклю-


чения, описанного ранне, - запись ПЖИ. Оба, однако, эти действия представ-


ляют собой способ описания замены переменных.
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