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Лекция 1


Сглаживание экспериментальных данных сплайн-ункциями.


Пусть 

 - функция на некотором отрезке 

. Фиксируем произ-вольное разбиение 

 этого отрезка на N частей



;

сплайном порядка m относительно разбиения 

 называется функция 

 со следующими свойствами:

1)на каждом из отрезков 

 эта функция является многочленом степени m:  



; 

2)  на точках 

 выполняются равенства:



,

при 

.


Последнее условие означает, что функция 

 непрерывна во всех точках 

 и все ее производные порядка, меньшего, чем m, также в этих точках нерерывны.


Таким образом, сплайн - это функция на отрезке, связанная с разбиени-ем этого отрезка. Если 

, то сплайн называется линейным. Его график - это просто ломаная линия. Поскольку многочлен степени m задается 

 своими коэффициентами, в определении сплайна речь идет о 

 усло--виях, накладываемых на 

 коэффициентов. Следовательно, с данным разбиением связан не один сплайн порядка m, а множество сплайнов поряд-ка m; все сплайны этого множества могут быть описаны как решение системы линейных алгебраических уравнений, в котором 

 коэффициентов из общего числа 

 свободны, а остальные через них линейно выражаются.


Когда из этого множества требуется отобрать сплайн, близкий в том или ином смысле к функции 

, говорят о сплайне функции 

. Например, можно решить такую задачу: найти линейный сплайн, который совпадает с данной функцией во всех точках деления данного отрезка:



.

В этом случае на 

 коэффициентов возникает ровно 

 условий.
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