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Ëåêöèÿ 4


	Ýéëåðîâ öèêë è ýéëåðîâ ãðàô. Óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ ýéëåðîâà öèêëà. Çàäà÷à î ðàçáèåíèè ãðàôà íà ìèíèìàëüíîå ÷èñëî öåïåé.


	Ïóñòü �EMBED Equation.3��� - ãðàô. Ýéëåðîâûì öèêëîì â ãðàôå íàçûâàåòñÿ òàêîé öèêë, êîòîðûé ñîäåðæèò âñå ðåáðà è âñå âåðøèíû ýòîãî ãðàôà. Íàïîìíèì, ÷òî, ïî îïðåäåëåíèþ, â öèêëàõ íå ïîâòîðÿþòñÿ ðåáðà. Òàêèì îáðàçîì, ïðè íàëè÷èè ýéëåðîâà öèêëà â ãðàôå ýòîò ãðàô ìîæíî


îáîéòè ïî âñåì ðåáðàì, ïðîéäÿ êàæäîå ðåáðî òîëüêî îäèí ðàç. Ãðàô, îáëàäàþùèé ýéëåðîâûì öèêëîì, ñàì íàçûâàåòñÿ ýéëåðîâûì.


�	Âîò ïðèìåð ýéëåðîâà ãðàôà:
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À âîò ïðèìåð ãðàôà, íå ÿâëÿþùåãîñÿ ýéëåðîâûì:
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	Ñóùåñòâóåò òåîðåìà (òåîðåìà Ýéëåðà), ïîëíîñòüþ îïèñûâàþùàÿ ýéëåðîâû ãðàôû:


	ãðàô ÿâëÿåòñÿ ýéëåðîâûì òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îí ñâÿçåí è âñå åãî ëîêàëüíûå ñòåïåíè ÷åòíû.


	Òàêèì îáðàçîì, èìååòñÿ êîíêðåòíûé ñïîñîá óñòàíàâëèâàòü, ÿâëÿåòñÿ èëè íåò äàííûé ãðàô ýéëåðîâûì. Îäíàêî, åñëè ãðàô îêàæåòñÿ ýéëåðîâûì, òî óêàçàòü åãî ýéëåðîâ öèêë ìîæíî òîëüêî ïîñëå äîïîëíèòåëüíûõ èññëåäîâàíèé.


	Â ñâÿçè ñ ýéëåðîâûìè ãðàôàìè èìååòñÿ îäíà êëàññè÷åñêàÿ çàäà÷à î ìèíèìàëüíîì öåïíîì ðàçáèåíèè. Âîò åå ôîðìóëèðîâêà.


         Ïóñòü �EMBED Equation.3��� - ñâÿçíûé ãðàô è �EMBED Equation.3��� - âñå åãî âåðøèíû íå÷åòíîé ñòåïåíè (íà-ïîìíèì, ÷òî â êàæäîì ãðàôå ÷èñëî âåðøèí íå÷åòíîé ñòåïåíè ÷åòíî). Òîãäà, åñëè �EMBED Equation.3���, òî ìèíèìàëüíîå ÷èñëî öåïåé ãðàôà, ñîäåðæàùèõ â ñîâîêóïíîñòè âñå åãî ðåáðà, ðàâíî �EMBED Equation.3���; åñëè æå �EMBED Equation.3���, òî óêàçàííîå ìèíèìàëüíîå ÷èñëî ðàâíî 1.


	Â ïîñëåäíåé ñèòóàöèè, óêàçàííîé â ýòîé ôîðìóëèðîâêå, ðå÷ü èäåò, î÷åâèäíî, îá ýéëåðî-âîì ãðàôå. Â ïåðâîé æå ñèòóàöèè èìååò ñìûñë îñòàíîâèòñÿ íà ïðèíöèïèàëüíîé ñõåìå ðàññóæ-äåíèé. À èìåííî:


	ïîñòðîèì íîâûé ãðàô �EMBED Equation.3���, â êîòîðîì �EMBED Equation.3��� (ò.å. äîáàâëÿåòñÿ îäíà íîâàÿ âåðøèíà) è �EMBED Equation.3��� (ò.å. äîáàâëÿåòñÿ åùå �EMBED Equation.3��� ðåáåð);


	çàìåòèì, ÷òî ïîëó÷åííûé ãðàô �EMBED Equation.3��� ÿâëÿåòñÿ ñâÿçíûì è âñå åãî ëîêàëüíûå ñòåïå-íè óæå ÷åòíû; ïîýòîìó â íåì ñóùåñòâóåò íåêèé ýéëåðîâ öèêë �EMBED Equation.3���;


	îñóùåñòâèì îáõîä ïî öèêëó �EMBED Equation.3���, íà÷àâ è çàêîí÷èâ ýòîò îáõîä â âåðøèíå �EMBED Equation.3���; òå �EMBED Equation.3��� öåïåé, î êîòîðûõ èäåò ðå÷ü â îáñóæäàåìîì óòâåðæäåíèè, áóäóò âûäåëÿòüñÿ â ïðîöåññå ýòîãî îáõîäà òàê: îáõîä íà÷èíàåòñÿ â âåðøèíå �EMBED Equation.3���; ñëåäîâàòåëüíî, ñëåäóþùåé çà �EMBED Equation.3��� áóäåò íåêàÿ âåðøèíà èç (; îíà è áóäåò íà÷àëîì ïåðâîé öåïè; ïîñëå íåêîòîðîãî ïóòè íàäî áóäåò âíîâü âåðíóòüñÿ â �EMBED Equation.3���; ïåðâàÿ öåïü çàêîí÷èòñÿ â òîé âåðøèíå èç (, èç êîòîðîé îñóùåñòâèòñÿ âîçâðàùåíèå â �EMBED Equation.3���; çàòåì ïî òîé
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